
[image: image1.wmf]
[image: image2.wmf]
4.  ΟΛΟΚΛΗΡΩΣΗ ΡΗΤΩΝ ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΚΩΝ ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΩΝ
(A)  Δυνάμεις του 
[image: image3.wmf]sin

x

 ή του 
[image: image4.wmf]cos

x


(i)  Είναι γνωστό ότι
     
[image: image5.wmf]sin

xdx

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image6.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image7.wmf]cos

xc

-+

,       
[image: image8.wmf]cos

xdx

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image9.wmf]=


[image: image10.wmf]sin

xc

+


(ii) Για να ολοκληρώσουμε τις συναρτήσεις 
[image: image11.wmf]2

sin

x

 και 
[image: image12.wmf]2

cos

x

, τις εκφράζουμε 

      συναρτήσει του διπλάσιου τόξου του
[image: image13.wmf]cos

x

,δηλαδή

      
[image: image14.wmf]2

sin

x



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image15.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image16.wmf]1cos2

2

x

-

  και  
[image: image17.wmf]2

cos

x



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image18.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image19.wmf]1cos2

2

x

+


       Συνεπώς,

      
[image: image20.wmf]2

sin

xdx

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image21.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image22.wmf]1

2



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image23.wmf](1cos2)

xdx

-

ò


[image: image24.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image25.wmf]2

x



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image26.wmf]-



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image27.wmf]sin2

4

x



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image28.wmf]c

+


      
[image: image29.wmf]2

cos

xdx

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image30.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image31.wmf]1

2



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image32.wmf](1cos2)

xdx

+

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image33.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image34.wmf]2

x



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image35.wmf]sin2

4

x

c

++

.
 (iii) Για να ολοκληρώσουμε τις συναρτήσεις 
[image: image36.wmf]3

sin

x

 και 
[image: image37.wmf]3

cos

x

, εργαζόμαστε ως εξής ׃
       
[image: image38.wmf]3

sin

xdx

ò


[image: image39.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image40.wmf]2

sinsin

xxdx

×

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image41.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image42.wmf]2

(1cos)sin

xxdx

-

ò


       
[image: image43.wmf]sin

xdx

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image44.wmf]-



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image45.wmf]2

cossin

xxdx

×

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image46.wmf]=


[image: image47.wmf]cos

x

-


[image: image48.wmf]3

cos

3

x

c

++


       
[image: image49.wmf]3

cos

xdx

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image50.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image51.wmf]2

coscos

xxdx

×

ò


[image: image52.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image53.wmf]2

(1sin)cos

xxdx

-

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image54.wmf]=


       
[image: image55.wmf]cos

xdx

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image56.wmf]-



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image57.wmf]2

sincos

xxdx

×

ò



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image58.wmf]=



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image59.wmf]sin

x



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image60.wmf]-



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image61.wmf]3

sin

3

x

c

+

. 
Παρατήρηση 1
Γενικώς  για τον υπολογισμό ενός ολοκληρώματος της μορφής
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και χρησιμοποιώντας στη συνέχεια τον τύπον του διωνύμου
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 καταλήγουμε σε γνωστά ολοκληρώματα.
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 Παρατήρηση 2
 Γενικώς  για τον υπολογισμό ενός ολοκληρώματος της μορφής
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και χρησιμοποιώντας στη συνέχεια τον τύπον του διωνύμου


[image: image127.wmf]122

(1)

()

2

kkkk

kk

abakabab

--

-

±=±+



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image128.wmf]33

(1)(2)

23

k

kkk

ab

-

--

±

×



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image129.wmf]...

k

b

+±


καταλήγουμε σε γνωστά ολοκληρώματα.
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  το ολοκλήρωμα ανάγεται σε γνωστή μορφή.
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