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Ολοκληρώματα βασικών συναρτήσεων



  

Ολοκλήρωση άρρητων συναρτήσεων



  

Ολοκλήρωση άρρητων συναρτήσεων

∫x√x + 1dx



  

Ολοκλήρωση άρρητων συναρτήσεων

∫
x2

√2 − x
dx



  

Ολοκλήρωση άρρητων συναρτήσεων

∫x
3

√x + 1dx



  

Ολοκλήρωση άρρητων συναρτήσεων

∫
x2

3

√4 − x
dx



  

Ολοκλήρωση άρρητων συναρτήσεων

∫
3

√x −
3

√x
2

√x +
3

√x
dx



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

Πηγή: https://en.wikipedia.org/wiki/Partial_fraction_decomposition 

Έστω P, Q, δύο μη μηδενικά πολυώνυμα στο R και Q(x) = ∏
i = 1

k

qi(x)
ni η ανάλυση

P(x)

Q(x)
= b(x) + ∑

i = 1

k

∑
j = 1

ni αij(x)

qi(x)
j
.

του Q σε ανάγωγα πολυώνυμα . Υπάρχει μοναδικό πολυώνυμο b και ∀ qi , i = 1,... , k ,

μοναδικά πολυώνυμα αij , j = 1,... , ni με degαij < degqi , τέτοιαώστε

Αν degP < degQ, τότε b = 0.



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

∫
1

x
2
− 1

dx



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

∫
1

x
3
− 6 x

2
+ 11 x − 6

dx



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

∫
x

(x − 1)
2
dx



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

∫
x

2

x
3
+ x

2
− x − 1

dx



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

∫
1

(x − 1)(x
2
+ x + 1)

dx



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

∫
1

(x − 1)(x
2
+ x + 1)

dx



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

(α) Να αναλυθεί σε απλούστερα κλάσματα η παράσταση :
x

3

x
2
− x − 2

(β) Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα : ∫
x

3

x
2
− x − 2

dx .



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

(α) Να αναλυθεί σε απλούστερα κλάσματα η παράσταση :
x

3

x
2
− x − 2

(β) Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα : ∫
x

3

x
2
− x − 2

dx .



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

(α) Να αναλυθεί σε απλούστερα κλάσματα η παράσταση :
x

2

x
2
− 3 x + 2

.

(β) Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα : ∫
x

2

x
2
− 3 x + 2

dx.



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα : ∫
x

2
+ 1

(x + 1)(x − 2)(x
2
+ x + 1)

dx .



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα : ∫
3 x + 5

(1 − 2 x)2
dx .



  

Ανάλυση σε απλά κλάσματα

Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα : ∫
4 x

2
− 8 x + 16

x
3
− 4 x

2
+ 8 x

dx.



  

Γενικές Ασκήσεις



  

Γενικές Ασκήσεις

cos(arctan(−
√3

3
))

arccos(−
√3

2
)

arccos(sin(
√5π

6
))



  

Γενικές Ασκήσεις

Δείξτε ότι sin(2arcsin(x)) = 2 x √1 − x
2

Υπόδειξη : sin(2 x) = 2sin(x)cos(x)



  

Γενικές Ασκήσεις

∫x
2
e

x
3

dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫e
x
cos(2 x)dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫cos x sin
3
x dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫
ln x

x
dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫ ln x dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫
1

sin x
dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫(x − 1)
3
√x

2
− 2 x + 3dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫
cos3 x

sin6 x
dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫x cos
2
x dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫(1 −
1

x )cos(x − ln x)dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫sinh
2
x dx

Υπόδειξη: cosh(2x) = 1 + 2 sinh2x.



  

Γενικές Ασκήσεις
Να βρεθεί αναγωγικός τύπος για το ολοκλήρωμα:

Ιn =∫ ln
n
x dx



  

Γενικές Ασκήσεις

Υπόδειξη: Αφού βρείτε το πεδίο ορισμού, επιλέξτε μία κατάλληλη συνάρτηση για αντικατάσταση. Υπάρχουν πολλές λειτουργικές επιλογές. 
Αναλυτικά εδώ: https://math.stackexchange.com/questions/586320/how-to-integrate-int-frac-sqrt1-x-sqrtx-mathrm-dx 

∫ √1 − x

√x
dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫
x2

3

√x3
+ 5

dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫
1

√x +
3

√x
dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫
1

x (ln x)
5

dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫ √x +
3

√x
5
+ 2

x2
dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫
ex

√1 − e2 x
dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫
1

√x (1 − x)
dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫√1 + √1 + x dx



  

Γενικές Ασκήσεις

∫√tan x dx

Υπόδειξη: Η παράγωγος της tan x εκφράζεται σε όρους της ίδιας της συνάρτησης tan x.
Υπάρχουν περισσότεροι από ένας τρόποι. Αναλυτικά:https://math.stackexchange.com/questions/828640/evaluating-the-indefinite-integral-int-sqrt-tan-x-mathrmdx 
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