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Καρτεσιανό Σύστημα Αξόνων
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Είδη Συναρτήσεων

Αλγεβρικές: f(x) = xα, α є R, P(x) = αnxn + αn-1xn-1 + … α1x  + α0

g(x) = P(x) / Q(x), h(x) = ex, w(x) = lnx, sinh, cosh, tanh, coth

Περιγραφικές:

f (x) = ∑
n = 0

+∞ sin(n
2
x)

n
2

, g(x) = ∑
n = 0

+∞

α
n
cos(b

n
πx)

Γ(x) =∫
0

+∞

t
x − 1

e
−t

dt , x > 0.

f (x) = {1, x :     ρητός
0, x :άρρητος

Γεωμετρικές: sin, cos, tan, cot

ζ(x) = ∏
n = 0

+∞ 1

1 − pn

−x
.



  

Δεν είναι δυνατόν να γίνει πάντα η γραφική παράσταση.

Ωστόσο, όταν είναι δυνατή η δημιουργία της, τότε σε αυτήν 
απεικονίζονται οι ιδιότητες της.
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1) f(x) = (x – 1)2(x – 3)

2) g(x) = (x – 1)(x – 2)(x – 3)

3) h(x) = x2(x – 1)(x – 2)

4) w(x) = x(x – 1)2(x – 2)

5) k(x) = x(x – 1)(x – 2)2



  

Αντίστροφη Συνάρτηση



  

Αντίστροφη Συνάρτηση

https://www.geogebra.org/m/Gq7jYjrN



  

Αντίστροφη Συνάρτηση

Να βρεθεί (αν υπάρχει) η αντίστροφη συνάρτηση των παρακάτω συναρτήσεων:

g(x) =|1 − x|

f (x) =
3
√1 − x



  

Ρητές και άρρητες δυνάμεις



  

Εκθετική συνάρτηση



  

https://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/5238 



  

Η σχέση εκθετικών συναρτήσεων που οι βάσεις τους είναι αντίστροφοι 
αριθμοί 

https://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/5239 



  

Ο αριθμός του Euler

https://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/5144 



  

Λογάριθμος
Ορισμός του log2x



  

Λογάριθμος
Ορισμός του lnx



  

Λογάριθμος
Ετυμολογία της λέξης “λογάριθμος”



  

Βασικές ιδιότητες

1. ln 1 = 

2. ln e = 

3. ln ex = 



  

Άλλες ιδιότητες

1. elnx = 

2. ln(xy) = 

3. ln(xn) = 

4. ln(x/y) = 



  

Λογαριθμική Συνάρτηση



  

Ιδιότητες logαx



  



  



  



  



  

https://www.geogebra.org/m/RXnJKTGE 



  

Έστω f μια συνάρτηση με πεδίο ορισμού ένα σύνολο Α. Θα λέμε ότι η f είναι 
παραγωγίσιμη στο Α ή, απλά, παραγωγίσιμη, όταν είναι παραγωγίσιμη σε κάθε 
σημείο x0 A .∈



  



  

Πρόταση
Είναι

Απόδειξη

(ln x) ' = lim
h → 0

ln(x + h) − ln x

h
= lim

h → 0

1

h
ln( x + h

x ) = lim
h → 0

1

h
ln(1 +

h

x )

lim
h → 0

(1 +
h

x )
1

h = lim
n → +∞

(1 +
1

nx )
n

= ( lim
n → +∞

(1 +
1

nx )
nx

)
1/x

=( lim
nx → +∞

(1 +
1

nx )
nx

)
1/x

=( lim
u → +∞

(1 +
1

u )
u

)
1 /x

= e
1

x

= lim
h → 0

ln(1 +
h

x )
1

h = ln( lim
h → 0

(1 +
h

x )
1

h )

(ln x) ' = ln( lim
h → 0

(1 +
h

x )
1

h) = ( lim
u → +∞

(1 +
1

u )
u

)
1

x = ln (e
1

x ) = 1

x
, x > 0.

(ln x) ’ =
1

x
, x > 0.



  

Πρόταση
Είναι

Απόδειξη

ex
= y ⇔ x = ln(y (x)) ⇔

d

dx
x =

d

dx
ln(y (x)) ⇔ 1 =

1

y (x)

d

dx
y (x) ⇔

d

dx
y (x) = y (x).

(e
x
) ’ = e

x
, x ∈ ℝ .
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