
ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
 
Ασκήσεις 2ου Κεφαλαίου  
 
1. Σύµφωνα µε τα στοιχεία της Eurostat η κατανάλωση των νοικοκυριών ανά κάτοικο 
(σε Εcu) κατά τα έτη 1982 και 1992 στις χώρες µέλη της Ευρωπαϊκής Ένωσης της 
Ιαπωνίας και των ΗΠΑ ήταν: 
________________________________________ 
 Χώρες                      1982               1992 
_______________________________________ 
 
Βέλγιο                        6879                8354 
∆ανία                         7380                 8452 
Γερµανία                    7795                7977 
Ελλάδα                       2877                3404 
Ισπανία                       3799                4910 
Γαλλία                        7047                8388 
Ιρλανδία                     3961                5815 
Ιταλία                         5857                7513 
Λουξεµβούργο           7311                9270 
Ολλανδία                   6501                 7947 
Αυστρία                     6567                8144 
Πορτογαλία               1948                 3164 
Φιλανδία                    6955                7977 
Σουηδία                     7719                8502 
Ηνωµ. Βασίλειο         5809                7587 
 
Μέσος Όρος ΕΕ       6099                7337  
 
Ιαπωνία                     7768                9728 
ΗΠΑ                          9481             15700 
_______________________________________ 
 
Να γίνει κοινό ραβδόγραµµα της κατανάλωσης των νοικοκυριών στα δύο έτη 1982 και 
1992 και να σχολιασθούν τα συµπεράσµατα εκ του ραβδογράµµατος. 
 
2. Σύµφωνα µε τα στοιχεία της Eurostat κατά το έτος 1995 η ανεργία ανά φύλο (%), το 
ποσοστό των γυναικών επί του συνόλου των ανέργων (%) και το ποσοστό της ανεργίας 
των νέων κάτω των 25 ετών ( % ) στις χώρες µέλη της Ευρωπαϊκής Ένωσης, της 
Ιαπωνίας και των ΗΠΑ ήταν: 
 
 
 
 



__________________________________________________________________   
Χώρες                     ποσ. Ανέργων             ποσ. (%)               ποσ. Ανέργων  
                                   Ανά φύλο(%)            γυναικών           νέων κάτω των 25(%) 
                                άνδρες     γυναίκες     επί των ανέργων 
__________________________________________________________________ 
 
Βέλγιο                        8,1           13,2               53,5                       23,7                      
∆ανία                         5,9             7,7                52,9                         8,3           
Γερµανία                    7,2             9,7                50                            8,1 
Ελλάδα                      6,0           13,7                57,5                        27,7 
Ισπανία                    18,1           30,3                50,8                        41,7  
Γαλλία                       9,5           13,8                54,7                        27,3 
Ιρλανδία                  14,0           15,1                39,4                        21,8 
Ιταλία                        9,1           16,5                52,2                        33,5            
Λουξεµβούργο          3,1             5,2                50,0                          8,1 
Ολλανδία                  6,3             8,2                 47,7                        10,7 
Αυστρία                     -                 -                    -                                - 
Πορτογαλία              6,6             7,9                 49,5                         16,6 
Φιλανδία                17,6            16,7                 46,2                         29,9 
Σουηδία                 10,1              8,2                 42,9                         19,4 
Ηνωµ. Βασίλειο     10,1              7,0                 35,1                         15,9 
 
Μέσος Όρος ΕΕ     9,5            12,5                 49,0                          20,8 
 
Ιαπωνία                   2,8              3,0                 41,5                            5,5  
ΗΠΑ                       6,2              6,0                 45,4                           12,5 
__________________________________________________________________ 
 
Να γίνει το κοινό ραβδόγραµµα της ανεργίας ανά φύλο (ανδρών και γυναικών), το 
ραβδόγραµµα του ποσοστού των  γυναικών επί του συνόλου των ανέργων και το 
ραβδόγραµµα του ποσοστού ανεργίας των νέων κάτω των 25 ετών. Να σχολιασθούν τα 
ραβδογράµµατα. 
 
3. α. Η Ευρωπαϊκή γεωργία είχε τα ακόλουθα µερίδια στην παγκόσµια παραγωγή  (επί 
τοις εκατό % ) κατά το έτος 1994 (πηγή : Eurostat ) . 
_________________________________________________________________ 
 
Χώρες               Σιτηρά         Κρασί          Κρέας      Γάλα        Βούτυρο  
_________________________________________________________________ 
 
ΕΕ                        13,2             59,4              17,8         22,2            21,7 
ΗΠΑ                     31,4              7,3              15,3         12,2              8,7 
Ιαπωνία                  -                   -                  3,0           2,3               1,7 
Καναδάς                 4,2               2,1               3,1           2,9               4,6 



Υπόλ. κόσµος       51,2             31,2             60,8         60,4             63,3 
_______________________________________________________________ 
 
Να γίνουν τα κυκλικά διαγράµµατα κατά παραγωγή και να σχολιασθούν. 
 
β . Το µερίδιο των διαφόρων τοµέων της οικονοµίας στη συνολική απασχόληση (%) 
κατά τα έτη 1958 - 1994 στην Ευρώπη ( 1958 = Ευρώπη των 12  και 1994 =  Ευρώπη 
των 15 ) και 1958 - 1993 στις ΗΠΑ και στην Ιαπωνία ήταν :  
(πηγή:Eurostat) 
______________________________________________________________ 
                       
                                   Γεωργία                Βιοµηχανία                Υπηρεσίες 
                                 1958    1994/3       1958     1994/3            1958     1994/3 
________________________________________________________________ 
 
ΕΕ                              19         6,1             42       40,1                  39       53,8                                             
ΗΠΑ                            8         2,7             34       24,1                  58        73,2 
Ιαπωνία                      33         5,9             27       34,3                  40        59,8 
_______________________________________________________________    
 
Να γίνει το κοινό ραβδόγραµµα των ετών 1958 - 1994/3 και να σχολιασθεί. 
 
4. Οι δαπάνες του κρατικού προϋπολογισµού για επενδύσεις κατά τα έτη 1971 - 1994 (σε 
εκατ. δρχ ) παρουσιάζονται στον παρακάτω πίνακα : (ΕΣΥΕ) 
__________________________________________ 
            
            Έτος                  Επενδύσεις   
                                      (σε εκατ. δρχ ) 
__________________________________________ 
 
            1971                         15.477 
            1981                         97.925 
            1991                       607.806 
            1993                       731.008 
            1994                       807.429 
__________________________________________        
 
Να γίνει το ραβδόγραµµα των επενδύσεων κατά την περίοδο 1971 - 1994. 
 
5. Οι εισαγωγές και οι εξαγωγές (σε εκατοµ. δραχµές) κατά το έτος 1983 µε τις 
 τότε χώρες της ΕΟΚ κατά χώρα προέλευσης και προορισµού ήταν : 
 
 
 



(ΕΣΥΕ) 
______________________________________________________________ 
                                                         
                                                         Εισαγωγές                         Εξαγωγές 
             Χώρες της ΕΟΚ             Αξία ( εκατ. δρχ)               Αξία ( εκατ. δρχ) 
 
________________________________________________________________ 
 
             Γαλλία                                 57.746                                  29.232 
            Βέλγιο Λουξεµβούργο          27.293                                   7.079 
            Ολλανδία                              54.799                                 15.032 
            ∆. Γερµανία                        146.390                                 78.810 
            Ιταλία                                   75.379                                  53.050 
            Ηνωµ. Βασίλειο                   34.946                                  19.010 
            Ιρλανδία                                2.238                                       940 
            ∆ανία                                     8.189                                   2.917 
________________________________________________________________ 
 
Να γίνουν τα  ραβδογράµµατα σχετικών συχνοτήτων των εισαγωγών και των εξαγωγών 
του έτους 1983 µε τις τότε χώρες της ΕΟΚ και κατόπιν να µετατραπούν σε κυκλικά 
διαγράµµατα. 
 
6.  Tα ποσοστά ΦΠΑ των 15 κρατών µελών της Ευρωπαϊκής ένωσης είναι : 
______________________________________________________________ 
  Χώρες ΕΕ          ΦΠΑ                          Χώρες ΕΕ                ΦΠΑ          
______________________________________________________________ 
 
∆ανία                25,0 %                             
Σουηδία            25,0 %                             Ολλανδία                17,5 % 
Φιλανδία           22,0 %                            Ηνωµ. Βασίλειο       17,5 % 
Ιρλανδία           21,0 %                             Πορτογαλία             17,0 % 
Βέλγιο              21,0 %                             Ισπανία                    16,0 % 
Γαλλία              20,6 %                             Γερµανία                 15,0 % 
Αυστρία            20,0 %                             Λουξεµβούργο        15,0 % 
Ιταλία               19,0 %  
Ελλάδα             18,0 %                             
 __________________________________________________________________                                   
 
Να γίνει ο πίνακας συχνοτήτων - σχετικών συχνοτήτων, να βρεθούν οι αθροιστικές 
συχνότητες και οι αθροιστικές σχετικές συχνότητες. Να γίνουν τα διαγράµµατα 
συχνοτήτων, σχετικών συχνοτήτων, αθροιστικών συχνοτήτων και αθροιστικών σχετικών 
συχνοτήτων. Να γίνουν τα πολύγωνα συχνοτήτων, σχετικών συχνοτήτων, αθροιστικών 
συχνοτήτων και αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων. (οι σχετικές συχνότητες και οι 
αθροιστικές σχετικές συχνότητες να βρεθούν σε δεκαδική µορφή και επί τοις εκατό ).   



 
7. Οι απασχολούµενοι κατά ηλικία στις αγροτικές περιοχές στο σύνολο και κατά φύλο 
σύµφωνα µε την ΕΣΥΕ (1981) ήταν : 
_____________________________________________________________ 
 
     Ηλικία            Σύνολο εργαζοµένων       Άρρενες          Θήλεις  
_____________________________________________________________ 
 
   10 - 14                     19.089                        12.983             6.106                            
   15 - 19                     78.058                        51.644           26.414 
   20 - 24                     88.085                        58.965           29.120 
   25 - 29                   104.093                        78.796           25.297 
   30 - 34                   102.778                        76.306           26.472 
   35 - 39                    97.611                         71.756           25.855 
   40 - 44                  128.872                         90.437           38.435 
   45 - 49                  141.508                       101.599           39.909 
   50 - 54                  142.681                       102.353           40.328 
   55 - 59                    98.939                         72.773           26.166 
   60 - 64                    74.561                         55.134           19.427 
 
_____________________________________________________________ 
 
     Να γίνει ο πίνακας συχνοτήτων - σχετικών συχνοτήτων, να βρεθούν οι αθροιστικές 
συχνότητες και οι αθροιστικές σχετικές συχνότητες. 
     Να γίνουν τα ιστογράµµατα συχνοτήτων, σχετικών συχνοτήτων, αθροιστικών 
συχνοτήτων και αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων. Να γίνουν τα πολύγωνα 
συχνοτήτων, σχετικών συχνοτήτων, αθροιστικών συχνοτήτων και αθροιστικών σχετικών 
συχνοτήτων. (οι σχετικές συχνότητες και οι αθροιστικές σχετικές συχνότητες να βρεθούν 
σε δεκαδική µορφή και επί τοις εκατό).   
 
8. Οι εξαµηνιαίες δαπάνες για υγειονοµική περίθαλψη των υπαλλήλων µιας επιχείρησης 
κατά τα έτη 1980  και 1990 ήταν αντίστοιχα : 
________________________________________________________________ 
  
             Εξαµηνιαία δαπάνη                           Αριθµός  
       για υγειονοµική περίθαλψη                  υπαλλήλων                      
            σε χιλιάδες δραχµές 
 
            1980            1990                             1980      1990                
________________________________________________________ 
 
           5 - 6            50 - 51                              1            1 
           6 - 7            51 - 52                              3            3 
           7 - 8            52 - 53                              8            8 



           8 - 9            53 - 54                            15           20 
           9 - 10          54 - 55                            12           18 
         10 - 11          55 - 56                               6            5 
         11 - 12          56 - 57                               3            4 
         12 - 13          57 - 58                               1            1 
_________________________________________________________ 
 
Να γίνουν οι πίνακες συχνοτήτων - σχετικών συχνοτήτων για τα έτη 1980 και 1990,  
να βρεθούν οι αθροιστικές συχνότητες και οι αθροιστικές σχετικές συχνότητες. Να 
γίνουν για τα έτη 1980 και 1990 τα διαγράµµατα συχνοτήτων, σχετικών συχνοτήτων, 
αθροιστικών συχνοτήτων και αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων.  
      Επίσης να γίνουν για τα έτη 1980 και 1990 τα πολύγωνα συχνοτήτων, σχετικών 
συχνοτήτων, αθροιστικών συχνοτήτων και αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων. (οι 
σχετικές συχνότητες και οι αθροιστικές σχετικές συχνότητες να βρεθούν σε δεκαδική 
µορφή και επί τοις εκατό). Να γίνει  η σύγκριση και ο σχολιασµός των δύο πολυγωνικών 
γραµµών των σχετικών αθροιστικών συχνοτήτων  κατά τα έτη 1980 και 1990. 
 
9. Ο αριθµός των εκµεταλλεύσεων κατά τάξεις µεγέθους της γεωργικής γης και οι 
αντίστοιχες εκτάσεις γεωργικής γης σύµφωνα µε την απογραφή της ΕΣΥΕ του 1981 
ήταν : 
 
__________________________________________________________________ 
     
     Τάξις µεγέθους               Εκµεταλλεύσεις        Έκταση της γεωργικής γης           
    ( σε στρέµµατα )                                                      ( σε χιλ. στρέµµατα ) 
__________________________________________________________________ 
 
         0 -   10                              247.036                             1.205 
       10 -   20                              207.852                             2.895 
       20 -   50                              333.452                           10.525 
       50 - 100                              149.864                           10.042 
     100 - 200                                46.628                             6.090 
     
___________________________________________________________________ 
 
Να γίνει ο πίνακας συχνοτήτων - σχετικών συχνοτήτων, να βρεθούν οι αθροιστικές 
συχνότητες και οι αθροιστικές σχετικές συχνότητες. Να γίνουν τα ιστογράµµατα 
συχνοτήτων, σχετικών συχνοτήτων, αθροιστικών συχνοτήτων και αθροιστικών σχετικών 
συχνοτήτων. Να γίνουν τα πολύγωνα συχνοτήτων, σχετικών συχνοτήτων, αθροιστικών 
συχνοτήτων και αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων. (οι σχετικές συχνότητες και οι 
αθροιστικές σχετικές συχνότητες να βρεθούν σε δεκαδική µορφή και επί τοις εκατό ).   
 
10. Η γεωργική παραγωγή (σε χιλ. τόνους) σε βασικά γεωργικά προϊόντα κατά την 
περίοδο 1971 - 1995 ήταν : 



____________________________________________________________________ 
          
         Έτος                                                      Παραγωγή             
                      
                     Σιτάρι    Βαµβάκι   Καπνός  Γλεύκος     Ελαιόλαδο    Εσπεριδοειδή 
                                                                   (Μούστος)  ( βρώσιµο ) 
 
        1971      1.948           360          88            456              186                530         
        1981      2.932           385        131            521              250                995 
        1991      3.162           594        173            466              198             1.159 
        1994      2.417        1.221        142            428              303             1.211 
        1995      2.274        1.268        135            459              358             1.195 
_____________________________________________________________________ 
     (ΕΣΥΕ) 
 
Να γίνουν τα κοινά ραβδογράµµατα σχετικών συχνοτήτων του σίτου , του ελαιολάδου 
και των επεριδοειδών κατά την περίοδο  1971 - 1995. Να γίνουν τα κυκλικά 
διαγράµµατα σχετικών συχνοτήτων που αφορούν την παραγωγή του βάµβακος και του 
καπνού κατά την ίδια περίοδο. 
 
11. Σε µια επιχείρηση οι µηνιαίες αµοιβές (σε χιλ. δρχ) των εργαζοµένων έχουν την 
παρακάτω κατανοµή: 
____________________________________________________________ 
        
            Μηνιαίες αµοιβές                         Αριθµός εργαζοµένων 
____________________________________________________________       
 
                200 - 220                                                8 
                220 - 240                                                7 
                240 - 260                                              10  
                260 - 280                                              15 
                280 - 300                                                9 
                300 - 320                                                5 
                320 - 340                                                2 
____________________________________________________________                             
 
Να κατασκευαστούν τα ιστογράµµατα των συχνοτήτων και των σχετικών συχνοτήτων , 
η πολυγωνική γραµµή των σχετικών συχνοτήτων και των αθροιστικών σχετικών 
συχνοτήτων. 
Να υπολογισθεί : 
1 .  το ποσοστό των εργαζοµένων που έχουν µηνιαίο µισθό το πολύ 250.000 δρχ.  
2.  το ποσοστό των εργαζοµένων που έχουν µηνιαίο µισθό τουλάχιστον  300.000 δρχ.  
3.  το ποσοστό των εργαζοµένων που αµείβονται µηνιαίως µε µισθό κάτω των 240.000 

δρχ. 



4.  το ποσοστό των εργαζοµένων µε µηνιαίο µισθό από 230.000 έως 290.000 δρχ. 
5.  Να υπολογισθεί γραφικά ο µηνιαίος µισθός πάνω από τον οποίον βρίσκεται το 
 50 % . 
6. Να υπολογισθεί γραφικά ο µηνιαίος µισθός κάτω του οποίου αµείβεται το 40 % των 
εργαζοµένων.  
Οι απαντήσεις στα  ερωτήµατα 1 - 5 να υπολογισθούν και γραφικά. 
 
12. Σε τυχαίο δείγµα 30 επιχειρήσεων του κλάδου µεταποίησης αγροτικών προϊόντων 

(κονσερβοποιίας) ο αριθµός των εργαζοµένων είναι : 
 
     25   30  30    45   18   19   67   65    119    78    234   28    12    380   54 
 
     98   27  50   136  97   46  77    13    424   246   330  49     88     77    37   
 
1.  Να οµαδοποιηθούν τα δεδοµένα σε µια κατανοµή συχνοτήτων.  
2.  Να υπολογισθούν τα ιστογράµµατα συχνοτήτων, σχετικών συχνοτήτων και 

αθροιστικών συχνοτήτων. 
3.  Να γίνει το πολύγωνο αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων 
4.  Να βρεθούν γραφικά ποιος είναι ο αριθµός των εργαζοµένων  πάνω από των οποίων 

παίρνουµε το 50% και άνω των επιχειρήσεων και ποιο είναι το ποσοστό των 
επιχειρήσεων που έχει αριθµό εργαζοµένων µέχρι και 187 άτοµα.   

 
13. Είκοσι νέες επιχειρήσεις εγκατεστηµένες στη Θράκη επιχορηγήθηκαν σύµφωνα µε 
τον νόµο περί κινήτρων που ισχύει για την Θράκη µε τα ακόλουθα ποσά (εκατοµ. δρχ ) : 
 
     20   30    40     20   50     70     30      40    100  60 
 
    50    70   50     20    100   110    80     60     80   100 
 
1. Να γίνει ο πίνακας συχνοτήτων. 
2.  Να γίνει το πολύγωνο αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων. 
3.  Να βρεθεί το ποσό της επιχορήγησης που καλύπτει µέχρι και το 80 % των 

επιχειρήσεων και να παρουσιασθεί γραφικά. 
 
14. ∆ίνονται οι πωλήσεις  (σε χιλιάδες δρχ) ενός ελαιοτριβείου κατά την διάρκεια  είκοσι 

ηµερών ως εξής : 
  
      200    300    200    300   450    540     200    480     300      280   
 
      480    540    340   280   450     230     670    300     790      540 
 
1.  Να γίνει οµαδοποίηση των δεδοµένων και ο πίνακας συχνοτήτων. 
2.  Να γίνει απευθείας ο πίνακας συχνοτήτων χωρίς οµαδοποίηση. 



3.  Τι συµπεραίνετε για τα αποτελέσµατα που προκύπτουν , που οφείλεται η 
διαφοροποίηση και ποια είναι τα πιο ακριβή . 

 
15. Η κατανοµή 150 επιχειρήσεων µε βάση την αξία (σε εκατ. δρχ)  των πρώτων υλών 

που αγόρασαν σε ένα µήνα είναι : 
 
________________________________________ 
   
    Αξία  αγορών                      Αριθµός 
    ( σε εκατ. δρχ )                  επιχειρήσεων 
_______________________________________ 
   
        1 - 3                                    10 
        3 - 5                                    20 
        5 - 7                                    40 
        7 - 9                                    50 
        9 - 11                                  20 
      11 - 13                                  10 
_______________________________________ 
 
1.  Να γίνει ο πίνακας συχνοτήτων 
2.  Τι ποσοστό επί των επιχειρήσεων είναι αυτές που διαθέτουν µέχρι και 8 εκατοµµύρια 

δραχµές για αγορά πρώτων υλών ; 
3.   Τι ποσοστό επί των επιχειρήσεων είναι αυτές που διαθέτουν από 6 εκατοµµύρια 

δραχµές και άνω για αγορά πρώτων υλών ; 
 
16. Σε µια εφορία από ένα δείγµα 200 φορολογουµένων οικογενειών προέκυψαν τα 

ακόλουθα ετήσια εισοδήµατα : 
________________________________________________________ 
      
         Οµάδες  εισοδηµάτων                         Αριθµός  
             ( σε εκατ. δρχ )                φορολογουµένων οικογενειών 
________________________________________________________ 
 
               2 -  3                                                 30 
               3 -  4                                                 50 
               4 - 5                                                  50 
               5 - 6                                                  30  
               6 - 7                                                  20 
               7 - 8                                                  10               
               8 - 9                                                    5 
               9 - 11                                                  5 
 
1.  Να γίνει ο πίνακας συχνοτήτων 



2.  Τι ποσοστό επί των φορολογουµένων είναι αυτό που διαθέτει ετήσιο εισόδηµα  µέχρι 
και 8 εκατοµµύρια δραχµές ; 

3.  Τι ποσοστό επί των φορολογουµένων είναι αυτό  που διαθέτει ετήσιο εισόδηµα από 6 
εκατοµµύρια δραχµές και άνω; 
4.  Τι ποσοστό επί των φορολογουµένων είναι αυτό  που διαθέτει ετήσιο εισόδηµα 

µεταξύ 6 και 8 εκατοµµυρίων  δραχµών ; 
 
17. Είκοσι αγροτικές οικογένειες διαθέτουν για είδη διατροφής µηνιαίως τα ακόλουθα 
ποσά (σε χιλιάδες δρχ ) : 
 
     74   60    50    85    79    95      99   40   77    87 
 
     68   59    64    98    67    94      69   98   78    68    
 
1.  Να  γίνει το πολύγωνο αθροιστικών συχνοτήτων αφού πρώτα οµαδοποιηθούν τα 

δεδοµένα. 
2.  Να βρεθεί ο αριθµός των οικογενειών που διαθέτουν µηνιαίως ποσό για είδη 

διατροφής πάνω από 60 χιλιάδες δραχµές, τι ποσοστό επί του συνόλου των 
οικογενειών του δείγµατος καλύπτουν αυτές; 

 
18. Σε µια επιχείρηση οι τριάντα εργαζόµενοι έχουν τα ακόλουθα ηµεροµίσθια σε 

χιλιάδες δραχµές : 
 
          5    6   7   8   4   6   9   6   7   4   6    8    9    7    6   
         
          7    8   5   4   6   7   5   4   8   7   6    6    7    5    9   
 
1.  Να γίνει το πολύγωνο αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων εφόσον πρώτα 

οµαδοποιηθούν τα δεδοµένα. 
2.  Να γίνει το πολύγωνο αθροιστικών σχετικών συχνοτήτων χωρίς οµαδοποίηση. 
3.  Να συγκριθούν οι δύο πολυγωνικές γραµµές . 
 
19 .  ∆ίνονται  τα ποσά (σε  χιλ. δρχ) που διέθεσαν 240 αγρότες για την αγορά σπόρων 
για µια καλλιέργειά τους µε τους αντίστοιχους σε κάθε οµάδα αγρότες . 
_________________________________________________ 
                
                   Οµάδες ποσών                       Αγρότες                        
  _________________________________________________        
                         30 - 40                                      20 
                         40 - 50                                      40 
                         50 - 60                                      30 
                         60 - 70                                      50 
                         70 - 80                                      20 
                         80 - 90                                      40 



                         90 - 100                                    40                             
__________________________________________________ 
 
1.  Να βρεθεί το ποσοστό των αγροτών του δείγµατος που διέθεσε ποσό για σπόρους 

πάνω από 75.000 δρχ. 
2.  Να βρεθεί από πιο ποσόν και πάνω διέθεσε τουλάχιστον το 70 % του δείγµατος των 

αγροτών 
 
20. Στον παρακάτω πίνακα δίνονται οι κλάσεις των ωρών δουλειάς σε µια εβδοµάδα για 

200 εργαζοµένους ενός εργοστασίου µε την αντίστοιχη κατανοµή των εργατών στις 
κλάσεις : 

_________________________________________________________ 
     
  Κλάσεις ωρών                          Αριθµός εργαζοµένων 
_________________________________________________________ 
 
                                                              
         12 - 16                                                  15 
         16 - 20                                                  19 
         20 - 24                                                  20 
         24 - 28                                                  30 
         28 - 32                                                  28 
         32 - 36                                                  40 
         36 - 40                                                  40 
         40 - 44                                                    8 
____________________________________________________________ 
 
1.  Να γίνει ο πίνακας συχνοτήτων  
2.  Να βρεθεί το ποσοστό των εργαζοµένων που δούλεψαν πάνω από 22 ώρες 

εβδοµαδιαίως. 
3.  Να βρεθεί οι εργαζόµενοι που δούλεψαν το πολύ 34 ώρες, τι ποσοστό των 

εργαζοµένων είναι; 
4.  Να βρεθεί οι εργαζόµενοι που δούλεψαν µεταξύ 22 και 38 ώρες, τι ποσοστό των 

εργαζοµένων είναι; 
  
 
  
 
 
 
                
 
 



Ασκήσεις 3ου Κεφαλαίου 
 
1. Σε ένα τµήµα µιας εµπορικής εταιρείας για να αντιµετωπισθούν οι ανάγκες 
λειτουργίας του σε µια εβδοµάδα χρειάσθηκε να δουλέψουν έξη υπάλληλοι µε τις 
αντίστοιχες ώρες την εβδοµάδα : 
__________________________________________________ 
 
              υπάλληλοι                        ώρες εργασίας  
                                                        την εβδοµάδα  
_________________________________________________ 
 
                    1ος                                             18                                       
                    2ος                                             32 
                    3ος                                             25 
                    4ος                                             43 
                    5ος                                             35 
                    6ος                                             29 
_________________________________________________ 
 
Να βρεθεί  ο µέσος αριθµητικός των ωρών απασχόλησης των έξη υπαλλήλων της 
εταιρείας. 
 
2.  Οι µισθοί είκοσι εργαζοµένων σε µια επιχείρηση είναι (σε χιλιάδες δρχ.) : 
 
    270    220    350    270     220    350    270    420     560    350   
 
    420    320    270    260     300    260    300    420     320    320  
 
1.  Να βρεθεί η µέση τιµή των µισθών των είκοσι εργαζοµένων. 
2.  Να βρεθεί η µέση τιµή των µισθών των είκοσι εργαζοµένων εφόσον οµαδοποιηθούν 

οι παρατηρήσεις.  
3.  Να γίνει σύγκριση των δύο µέσων τιµών και να σχολιασθεί το συµπέρασµα. 
 
3.  Η παραγωγή σιταριού , οι καλλιεργηθείσες εκτάσεις και η στρεµµατική απόδοση σε 

περιοχές της Ελλάδος κατά το 1981 ήταν : (ΕΣΥΕ) 
_________________________________________________________________ 
                                                                                                                  
Περιοχή                 Παραγωγή         Καλλιεργ. Εκτάσεις    Απόδοση/ στρέµ.   
                              ( σε χιλ.τόν.)        ( σε χιλ. στρεµ. )            ( σε κιλά )   
_________________________________________________________________       
 
Πελοπόννησος              138                          826                            167 
Θεσσαλία                      556                       1.780                            312 
Ήπειρος                          10                            51                            196 



Μακεδονία                 1.127                       4.196                            269 
Θράκη                           463                       1.517                            305 
_________________________________________________________________ 
1. Να βρεθεί ο σταθµικός µέσος όρος της στρεµµατικής απόδοσης των εν λόγω περιοχών 
στην καλλιέργεια του σίτου. 
 
4.  ∆ίνονται οι πωλήσεις ανά µήνα (σε εκατ. δρχ) 150 καταστηµάτων ένδυσης σε µια 

πόλη : 
_______________________________________________________________ 
              
                   Πωλήσεις                          Αριθµός καταστηµάτων                 
                 ( σε εκατ. δρχ) 
______________________________________________________________  
  
                      1 - 2                                               40 
                      2 - 3                                               60 
                      3 - 4                                               40 
                      4 - 5                                                 9 
                      5 - 6                                                 5 
                      6 - 7                                                 2 
                      7 - 8                                                 1 
_______________________________________________________________ 
 
Να βρεθεί ο µέσος όρος πωλήσεων το µήνα των 150 εµπορικών καταστηµάτων. 
 
5.  Ο πίνακας που ακολουθεί δίνει τον αριθµό των εργαζοµένων και τον αριθµό των 

διαφορετικών εργασιών που κάνουν οι εργαζόµενοι σε µια επιχείρηση κατά την 
διάρκεια τεσσάρων µηνών. Υποθέτουµε ότι όλοι οι εργαζόµενοι κάνουν όλες τις 
διαφορετικές εργασίες στην επιχείρηση: 

________________________________________________________________ 
 
             Μήνες                    Αριθµός                    Αριθµ. ∆ιαφορετικών  
                                                  Εργαζοµένων                                  εργασιών  
________________________________________________________________ 
 
             Απρίλιος                    200                                          2 
             Μάιος                        180                                          3 
             Ιούνιος                      170                                          3  
             Ιούλιος                      150                                          2 
________________________________________________________________ 
 
Να βρεθεί ο σταθµικός µέσος όρος του αριθµού των εργαζοµένων σε διαφορετικές 
εργασίες  στους τέσσερις µήνες. 
 



6.  Μια εταιρεία έχει τέσσερα τµήµατα και το ποσοστό καθαρού κέρδους στις 
αντίστοιχες πωλήσεις που πραγµατοποίησε ένα έτος για τα τέσσερα τµήµατα είναι  

 
___________________________________________       
 
        Τµήµα         Ποσοστό %              πωλήσεις            
                           καθ. κέρδους            ( εκατ. δρχ )           
 _____________________________________________ 
 
          Ι                       3                                15                                    
         ΙΙ                       4                                10 
         ΙΙΙ                     5                                 20 
         IV                     7                                 40 
_____________________________________________ 
 
Να βρεθεί ο σταθµικός µέσος του καθαρού ποσοστού κέρδους των τεσσάρων τµηµάτων 
της εταιρείας. 
 
7.  ∆ίνεται η κατανοµή του µεγέθους 22 αγροτικών εκµεταλλεύσεων σε έκταση   

(στρέµµατα ): 
_________________________________________________________________ 
 
                  Έκταση                                       Αριθµός εκµεταλλεύσεων 
           ( σε στρέµµατα )  
_________________________________________________________________ 
 
                  4 - 8                                                                  2 
                  8 - 12                                                                5 
                 12 -16                                                                3 
                 16 -20                                                                5 
                 20 -24                                                                3 
                 24 -28                                                                4 
_________________________________________________________________ 
 
 
1. Να υπολογισθεί ο µέσος αριθµητικός των εκτάσεων των 22 αγροτικών 
εκµεταλλεύσεων. 
2. Να υπολογισθεί ο γεωµετρικός µέσος των εκτάσεων των 22 αγροτικών 
εκµεταλλεύσεων. 
 
8.  Η µέση τριµηνιαία δαπάνη (σε χιλ. δρχ) για ένα ασφαλιστικό ταµείο των είκοσι 

εργαζοµένων σε µια επιχείρηση είναι : 
 
     68   35   32   78   33   31   32   36   28   33 



   
     33   31   32   36   73   33   31   23   33   31    
 
1. Να οµαδοποιηθούν τα δεδοµένα και να υπολογισθεί ο αριθµητικός ,ο γεωµετρικός και 
ο αρµονικός µέσος  αυτών. 
2.  Ποιος µέσος προσαρµόζεται  καλύτερα στα παραπάνω δεδοµένα 
3.  Να βρεθεί η διάµεσος και τα τεταρτηµόρια Q , Q των δεδοµένων. 1 3

 
9.  Έστω τα ετήσια έξοδα (σε εκατοντάδες χιλιάδες δρχ) έντεκα αγροτών για τις 

καλλιέργειές τους (σπόροι, λιπάσµατα , φυτοφάρµακα , µηχανήµατα κλπ ) είναι : 
 
    5     7      8      9      12     8       7      6      10    9     6  
 
1.  Να βρεθεί η διάµεσος και η επικρατούσα τιµή των δεδοµένων. 
2.  Προσθέτουµε στην οµάδα των αγροτών και ένα ακόµα αγρότη µε ετήσια δαπάνη για 

τις καλλιέργειές του 7. Ποια είναι η διάµεσος και η επικρατούσα τιµή της οµάδας των 
δώδεκα αγροτών; 

 
10. ∆ίνεται η παρακάτω κατανοµή συχνοτήτων που αναφέρεται σε κλάσεις ετήσιων 

εισοδηµάτων και σε αριθµό ατόµων που κατέχουν τα εισοδήµατα αυτά : 
_______________________________________________________________ 
 
            κλάσεις εισοδηµάτων                         αριθµός ατόµων 
                ( σε εκατ. δρχ ) 
______________________________________________________________  
 
                       4 - 5                                                    100 
                       5 - 6                                                      80 
                       6 - 7                                                      50 
                       7 - 8                                                      20 
                       8 - 9                                                        7 
                      9 - 10                                                       3 
                     10 -11                                                       2 
_____________________________________________________________ 
  
1.  Να βρεθούν  η διάµεσος , η επικρατούσα τιµή  και τα τεταρτηµόρια των ετήσιων 

εισοδηµάτων υπολογιστικά και γραφικά. 
2.  Ποια είναι η µορφή της κατανοµής των συχνοτήτων; 
 
11. ∆ίνεται η κατανοµή των εργαζοµένων σε µια βιοµηχανική επιχείρηση µεταποίησης 

αγροτικών προϊόντων µε βάση τις ηλικίες τους : 
 
 
 



_______________________________________________________________ 
 
                   Ηλικία  (έτη)                          Αριθµός εργαζοµένων 
_______________________________________________________________ 
 
                   22 - 27                                                  18 
                   27 - 32                                                  30 
                   32 - 37                                                  25 
                   37 - 42                                                  20 
                   42 - 47                                                  15 
                   47 - 52                                                  15 
                      52 - 57                                                  10 
                   57 - 62                                                    1 
_______________________________________________________________ 
 
1.  Να βρεθεί  ο αριθµητικός µέσος , ο γεωµετρικός µέσος , η διάµεσος και  η 

επικρατούσα τιµή της κατανοµής των ηλικιών. 
2.  Αν αφαιρεθεί η µικρότερη κλάση να βρεθούν πάλι τα ίδια µέτρα θέσης. Τι 

παρατηρείτε; 
3.   Αν αφαιρεθούν οι δύο τελευταίες κλάσεις να βρεθούν πάλι τα ίδια µέτρα θέσης. Τι 

παρατηρείτε; 
4. Ποια µορφή έχει η κατανοµή συχνότητας; 
 
12. Στην περίοδο 1985 - 1995 είχαµε τις εξής ετήσιες ποσοστιαίες µεταβολές στην τιµή 

ενός αγροτικού προϊόντος : 
__________________________________________________________ 
     
            Έτη                                Ποσοστιαία µεταβολή  
_____________________________________________________________________ 
 
        1985 - 86                                            12,5 
       1896 - 87                                              7,8 
       1987 - 88                                            - 2,3 
       1988 - 89                                              9,3 
       1989 - 90                                              6,2 
       1990 - 91                                            - 2,1 
       1991 - 92                                              8,8 
       1992 - 93                                              0,6 
       1993 - 94                                            15,7 
       1994 - 95                                              6,6 
__________________________________________________________                            
 
Ποιο από τα µέτρα θέσης θεωρείται το καταλληλότερο για να εκφράσει την µεταβολή 
της περιόδου 1985 - 95; 



 
 
13.  Η ηλικία των 8 εργαζοµένων σε µια φαρµακαποθήκη είναι : 
 
       25  28  32   56    60    43    22      47  
 
1. Να βρεθεί το εύρος των ηλικιών των  εργαζοµένων 
2 Να βρεθεί το ενδοτεταρτηµοριακό εύρος των ηλικιών των εργαζοµένων 
3.  Να βρεθεί η µέση απόκλιση, η διακύµανση και η τυπική απόκλιση των ηλικιών των  

εργαζοµένων 
 
14. Οι µετρήσεις του βάρους (µε το περιεχόµενο) 100 κονσερβών ροδάκινου έδωσαν τα 

εξής αποτελέσµατα : 
_________________________________________________________  
 
              κλάσεις βάρους                            αριθµός κονσερβών 
                (σε γραµ.) 
________________________________________________________ 
 
                 560 - 570                                                   10 
                 570 - 580                                                   20 
                 580 - 590                                                   30  
                 590 - 600                                                   10 
                 600 - 610                                                     5 
                 610 - 620                                                     5 
                 620 - 630                                                     4 
                 630 - 640                                                   16  
________________________________________________________            
 
1. Να βρεθεί το εύρος του βάρους  των κονσερβών 
2  Να βρεθεί το ενδοτεταρτηµοριακό εύρος του βάρους  των κονσερβών 
3.  Να βρεθεί η διακύµανση και η τυπική απόκλιση του βάρους  των κονσερβών 
 
15. Τα χρόνια συνολικής εκπαίδευσης (βασικής σχολικής - πανεπιστηµιακής  και 

ειδικότητας) για 20 εργαζοµένους σε µια εταιρεία πληροφορικής είναι : 
 
         17      18    20     17     22     18      17      19     19     17 
 
         18      20    21     22     19     20      16      18     24     20  
 
1. Να βρεθεί η µέση απόκλιση, η διακύµανση και η τυπική απόκλιση της συνολικής 
εκπαίδευσης των εργαζοµένων µε οµαδοποίηση και χωρίς οµαδοποίηση. Οι τιµές των 
παραπάνω παραµέτρων θα είναι ίσες στις δύο περιπτώσεις; 
2. Να υπολογισθεί ο συντελεστής µεταβλητότητας ή συντελεστής Pearson. 



 
16. Ένα προϊόν κυκλοφορεί σε δύο τύπους, µικρής και µεγάλης συσκευασίας. Παίρνουµε 

ένα δείγµα από τον πρώτο τύπο και βρίσκουµε µέση τιµή βάρους x 1 = 400 γρ. µε 
τυπική απόκλιση  s 1 = 30 γρ. και ένα δείγµα από τον δεύτερο τύπο που έχει 
αντίστοιχα x = 800 γρ. µε τυπική απόκλιση  s = 70 γρ. Να εξετασθεί πιο από τα δύο 
δείγµατα παρουσιάζει µεγαλύτερη µεταβλητότητα. 

2 2

 
17.  Σε µια πόλη υπολογίσθηκε ότι ο µηνιαίος µισθός κάποιας κατηγορίας εργαζοµένων 
είναι x 1 = 200.000 δρχ  µε τυπική απόκλιση  s 1 = 30.000 δρχ , ενώ της αντίστοιχης 
κατηγορίας εργαζοµένων σε γειτονική πόλη είναι x 2 = 250.000 δρχ  µε τυπική απόκλιση  
s2= 37.000 δρχ. Να συγκριθεί η θέση ενός εργαζοµένου της πρώτης πόλης  µε µηνιαίο 
µισθό 280.000 δρχ µε την αντίστοιχη θέση που κατέχει ένας δεύτερος εργαζόµενος της 
γειτονικής πόλης µε µηνιαίο µισθό 310.000 δρχ. 
 
18. Σε µια κατανοµή 40 επιχειρήσεων ανάλογα µε την αξία των τριµηνιαίων πωλήσεών 

τους (σε εκατ.) προέκυψε ότι η µέση τιµή είναι 22 εκατοµµύρια και η τυπική 
απόκλιση 4 εκατοµµύρια και η διάµεσος 22 εκατοµµύρια. 

1.  Να εκτιµηθεί το ποσοστό των επιχειρήσεων που η αξία των τριµηνιαίων πωλήσεών 
τους είναι  από 22 εκατοµµύρια µέχρι 30 εκατοµµύρια. 

2.  Να εκτιµηθεί το ποσοστό των επιχειρήσεων που η αξία των τριµηνιαίων πωλήσεών 
τους είναι  από 10 εκατοµµύρια µέχρι 18 εκατοµµύρια. 

 
19. Ένα ελατήριο κατασκευάζεται σε δυο διαφορετικά εργοστάσια. Οι µετρήσεις έδειξαν 
ότι το µήκος και η τυπική  απόκλιση του µήκους του στα δύο εργοστάσια είναι  x = 10 
εκατοστά  µε τυπική απόκλιση  s 1 = 0,3 εκατοστά και x 2 = 11 εκατοστά  µε τυπική 
απόκλιση  s 1 = 0,4 εκατοστά.  Αγοράζουµε δύο όµοια ελατήρια µε µήκος 9,8 εκατοστά 
και 10,8 εκατοστά, µπορούµε να πούµε ποιο από τα δύο εργοστάσια έχει κατασκευάσει 
το κάθε ελατήριο. 

1



Ασκήσεις 4ου Κεφαλαίου 
 
1. Μια εµπορική επιχείρηση διαθέτει στην αγορά ένα προϊόν διατροφής. Παίρνουµε ένα 
δείγµα 90 προϊόντων και διαπιστώνουµε ότι 10 από αυτά είναι µικρότερου βάρους από 
το κανονικό, όπως αυτό έχει καθορισθεί µέσω προδιαγραφών. Ο έλεγχος της 
αγορανοµίας παίρνει το δείγµα αυτό και επιλέγει τυχαία 4 προϊόντα. Ποια η πιθανότητα 
να βρεθεί προϊόν µε µικρότερο βάρος του κανονικού; 
 
2. Μια επιχείρηση κατασκευής λαµπτήρων πουλά ένα συγκεκριµένο τύπο στην 
συσκευασία των τεσσάρων λαµπτήρων. Αν η πιθανότητα να βρεθεί ένας λαµπτήρας 
ελαττωµατικός είναι 0,314 και για δύο , τρεις και τέσσερις οι πιθανότητες αντίστοιχα 
είναι 0,126, 0,045 και 0,003. Να βρεθεί η πιθανότητα να µην υπάρχει ελαττωµατικός 
λαµπτήρας στην συσκευασία των τεσσάρων λαµπτήρων. Να βρεθούν οι πιθανότητες να 
έχουµε πάνω από δύο ελαττωµατικούς, το πολύ δύο ελαττωµατικούς, τουλάχιστον τρεις 
ελαττωµατικούς.  
 
3. Ένα µηχάνηµα ελέγχου ποιότητας προϊόντος είναι προγραµµατισµένο να δίνει στον 
χρήστη ένα θετικό διάβασµα στο µόνιτορ (δηλαδή ακατάλληλο προϊόν)  οσάκις 
ολοκληρωθεί η συγκέντρωση µιας ουσίας πάνω από κάποιο όριο. Παρατηρήσεις έδειξαν 
ότι στο µόνιτορ είχαµε καταγραφή παραβίασης του ορίου της εν λόγω ουσίας στις 95% 
των περιπτώσεων που αφορούσαν πραγµατικές παραβιάσεις. Το µόνιτορ δίνει πλαστή 
εικόνα , θετικό διάβασµα χωρίς να υπάρχει πραγµατική παραβίαση σε ποσοστό 10%. 
Υποθέτουµε ότι πρόβληµα µε την συγκέντρωση της ουσίας έχουµε στο 10% των 
προϊόντων. Αν έχουµε ένα θετικό διάβασµα σε ένα προϊόν ποια η πιθανότητα το προϊόν 
αυτό να είναι ακατάλληλο; 
 
4.   ∆ύο βιοµηχανικές επιχειρήσεις που βρίσκονται σε µια κοιλάδα χρησιµοποιούν τις 
ίδιες χηµικές µεθόδους σε ηµεροµηνίες διαφορετικές µέσα στο χρόνο. Όταν η µια 
επιχείρηση λειτουργεί οι εκποµπές των τοξικών καυσαερίων είναι ορατές στον αέρα. 
Στις 260 µέρες το χρόνο η επιχείρηση Α πάντα λειτουργεί 150 µέρες και η επιχείρηση Β 
30 ηµέρες. Αν οι δύο βιοµηχανικές επιχειρήσεις είναι ανεξάρτητες η µια από την άλλη 
και λειτουργούν σε διαφορετικές µέρες της εβδοµάδας  ή σε διαφορετική εποχή, ποια η 
πιθανότητα να αναγνωρισθεί τοξικός ρυπαντής στην κοιλάδα σε µια ορισµένη µέρα; 
Ποια είναι η πιθανότητα να αναγνωρισθεί εκποµπή τοξικού ρυπαντή σε τουλάχιστον µια 
ηµέρα στην δοσµένη εβδοµάδα;     
 
5. Ο έλεγχος ποιότητας ενός προϊόντος περιλαµβάνει τρεις επιµέρους ελέγχους. Έχει 
προσδιορισθεί µέσα από µετρήσεις ότι οι πιθανότητες να εµφανισθεί καλό προϊόν στις 
τρεις φάσεις ελέγχου είναι αντίστοιχα 0,85 , 0,89 και 0,75. Το προϊόν διατίθεται στην 
αγορά όταν περάσει και τους τρεις ελέγχους. Η εµφάνιση καλού προϊόντος σε ένα έλεγχο 
δεν επηρεάζει την πιθανότητα εµφάνισης καλού προϊόντος  και στους άλλους δύο 
ελέγχους. Ποια η πιθανότητα έχει ένα προϊόν που επιλέγεται τυχαία να είναι 
ελαττωµατικό; 
 



 
6. Σε µια έρευνα αγοράς ρωτήθηκαν άτοµα για τις προτιµήσεις τους σχετικά µε πέντε 
µάρκες αυτοκινήτων. Να βρεθεί µε πόσους τρόπους µπορεί να κατατάξει κάποιος τις 
µάρκες των αυτοκινήτων; 
 
7. Μια εµπορική εταιρεία ρουχισµού έχει  8 υποκαταστήµατα στην περιφέρεια της 
Ανατολικής Μακεδονίας και Θράκης. Αποφάσισε να παρουσιάσει δειγµατοληπτικά ένα 
νέο προϊόν σε  3 από τα υποκαταστήµατα της. Με πόσους τρόπους µπορεί η εταιρεία να 
σχηµατίσει την τριάδα των υποκαταστηµάτων για να προβάλλει το νέο προϊόν της;  
 
8. Σε µια εταιρεία εργάζονται 80 άτοµα. Χωρίζουµε τους εργαζόµενους ανάλογα µε το 
µισθό τους σε δύο κατηγορίες. Στην πρώτη κατηγορία µε µισθό µικρότερο και ίσο των 
250.000 δραχµών και στην δεύτερη κατηγορία µε µισθό πάνω από 250.000 δραχµές. 
Στην πρώτη κατηγορία είναι 56 εργαζόµενοι και εξ’ αυτών 40 άνδρες και στην δεύτερη 
κατηγορία 24 εργαζόµενοι και εξ’ αυτών 10 άνδρες. Επιλέγουµε στην τύχη ένα 
εργαζόµενο ποια η πιθανότητα να είναι:  
1. Γυναίκα και να έχει µισθό πάνω από 250.000 δραχµές;    
2. Άνδρας και να έχει µισθό µικρότερο ή ίσο των 250.000 δραχµών; 
3. Αν γνωρίζουµε ότι επελέγη γυναίκα ποια η πιθανότητα να έχει αµοιβή πάνω από 
250.000 δραχµές; 
4. Να εξεταστεί αν τα χαρακτηριστικά «φύλο» και «επίπεδο αµοιβής» είναι ανεξάρτητα 
µεταξύ τους.  
 
9. Μια εταιρεία διαθέτει δύο πωλητές για µια περιοχή. Ο πρώτος πωλητής 
πραγµατοποιεί το 65% των παραγγελιών που γίνονται στην εν λόγω περιοχή προς την 
εταιρεία, ενώ ο δεύτερος πωλητής το 35% των παραγγελιών. Αν για τον πρώτο πωλητή 
το 5% των παραγγελιών του δεν πραγµατοποιείται ενώ για τον δεύτερο πωλητή δεν 
πραγµατοποιείται το 2%, να βρεθεί η πιθανότητα για µια παραγγελία που δεν 
πραγµατοποιήθηκε να την είχε κλείσει ο πρώτος πωλητής; 
 
10. ∆ύο εργοστάσια παράγουν το ίδιο προϊόν και τροφοδοτούν την αγορά µιας περιοχής 
το πρώτο εργοστάσιο σε ποσοστό 45% και το δεύτερο σε ποσοστό 55% αντίστοιχα. Το 
προϊόν παρασκευάζεται σε δύο καταστάσεις υγρό και στερεό. Το πρώτο εργοστάσιο 
παράγει το 30% του προϊόντος του σε υγρή κατάσταση ενώ το δεύτερο παράγει το 45% 
σε υγρή κατάσταση. Επιλέγουµε από την αγορά στην τύχη ένα προϊόν αυτού του είδους 
το οποίο είναι σε στερεά µορφή. Ποια η πιθανότητα να έχει παρασκευασθεί από το 
δεύτερο εργοστάσιο; 



Ασκήσεις 5ου Κεφαλαίου 
 
1. Μια διακριτή τυχαία µεταβλητή Χ παίρνει τις τιµές  0, 1, 2, 3, 4, 5 εκφράζοντας τον 
αριθµό των εργατικών ατυχηµάτων σε ένα δείγµα στο βιοµηχανικό κλάδο της 
µεταλλουργίας  µε τις αντίστοιχες πιθανότητες 0,2 ,  0,1 ,  0,3 , 0,2 , 0,1 , 0,1 . Να 
βρεθούν: 
Η µέση τιµή, η διασπορά και η τυπική απόκλιση της διακριτής τυχαίας µεταβλητής Χ 
 
2. Έστω Χ µια διακριτή τυχαία µεταβλητή που εκφράζει την ποιότητα της παραγωγής 
του ελαιολάδου σε ένα νοµό της Θράκης µέσα από ένα τυχαίο δείγµα. Ορίζουµε ότι η 
µεταβλητή παίρνει τις τιµές 1, 2, 3  ανάλογα µε το αν η ποιότητα του ελαιολάδου είναι 
µέτρια, καλή ή άριστη µε πιθανότητες αντίστοιχα 0,23 , 0,62 , 0,15. Να βρεθούν: 
1.Η µέση τιµή, η διασπορά και η τυπική απόκλιση της διακριτής τυχαίας µεταβλητής Χ  
2.  Να προσδιορισθεί η αθροιστική συνάρτηση πιθανότητας της Χ και να γίνει η γραφική 

της παράσταση. 
 
3. Σε µια βιοµηχανία έχει προσδιορισθεί  ότι η κατανάλωση µιας πρώτης ύλης ετησίως 
σε τόνους είναι τυχαία µεταβλητή Χ µε συνάρτηση πιθανότητας : 
                                     

                                   1-
4
1 x          για  1 ≤ x ≤ 3               

                     f(x) = { 
                                   0                  για άλλη τιµή του x . 
 
1. Να βρεθεί η µέση τιµή, η διακύµανση και η τυπική απόκλιση της X. 
2. Να βρεθεί η πιθανότητα η κατανάλωση της πρώτης ύλης να κυµαίνεται µεταξύ  του1 
και    των 2  τόνων.  
3. Να βρεθεί η αθροιστική συνάρτηση κατανοµής πιθανότητας. 
 
4. Οι διευθύνοντες µιας επιχείρησης έχουν προγραµµατίσει να επενδύσουν στην 
επιχείρηση για τον εκσυγχρονισµό της  για τα επόµενα τρία χρόνια κατ’ έτος 
τουλάχιστον 100.000.000 δραχµές. Κάθε χρόνο η δυνατότητα να γίνει αυτή η επένδυση 
εξαρτάται από τα οικονοµικά αποτελέσµατα της επιχείρησης (δηλαδή µπορεί να γίνεται 
και να µην γίνεται η επένδυση). Αν η µεταβλητή X µετρά τον αριθµό των ετών που θα 
γίνεται η επένδυση, να βρεθεί  η µέση τιµή, η διακύµανση και η τυπική απόκλιση της 
µεταβλητής  X . 
 
5.  ∆ίνεται η συνεχής τυχαία µεταβλητή X στο [1, 4] µε συνάρτηση πιθανότητας   
 την f(x) = 1 - 2λx  µε  λ πραγµατικό αριθµό. Να βρεθεί ο λ και να προσδιορισθούν: 
1. Η µέση τιµή, η διασπορά και η τυπική απόκλιση. 
2. Να βρεθεί η πιθανότητα Ρ(2< X < 3) 
3. Η αθροιστική συνάρτηση κατανοµής F(x). 
 
 



 
 
 
6. Έστω ότι η διάρκεια ζωής ενός µικροβίου που καταστρέφει την παραγωγή των 
ροδάκινων σε µέρες  t είναι   0 < t < 10 και ότι το  t  είναι µια τυχαία µεταβλητή µε 
συνάρτηση πιθανότητας f(t)= 2,2 * 10 -7 t (10 - t ) 2 . Nα βρεθεί: 
1. Η πιθανότητα η διάρκεια ζωής του µικροβίου να βρίσκεται µεταξύ 6 και 7 ηµερών. 
2.  Να βρεθεί η πιθανότητα να ζήσει ένα µικρόβιο περισσότερο από 6 µέρες. 
 
7.  Η συνεχής τυχαία µεταβλητή X έχει συνάρτηση πιθανότητας   
 
                             3κ (x - 2)       για    2≤  x ≤  3 
               f(x) = {   κ (6 - x)         για   3≤  x ≤   6 
                              0                     για   τις άλλες τιµές του x. 
 
1. Να βρεθεί η τιµή του κ  
2.  Ποια η πιθανότητα Ρ(X > 4). 
 
8.  ∆ίνεται η συνεχής τυχαία µεταβλητή X µε συνάρτηση πιθανότητας   
 
                                       3/ 14      για    0≤ x ≤ 14 
                        f(x) = {  
                                        0            για άλλη τιµή του x. 
 
Να βρεθεί η µέση τιµή της µεταβλητής X.                                                                                                    
 
9. ∆ίνεται η συνεχής τυχαία µεταβλητή X µε συνάρτηση πιθανότητας   
 
                                       3γx2                   για      0≤ x ≤ 7 
                        f(x) = {     
                                        0                       για άλλη τιµή του x. 
1. Να βρεθεί η τιµή του γ. 
2. Να βρεθεί η µέση τιµή της µεταβλητής X, η διακύµανση . 
3. Να βρεθούν οι πιθανότητες Ρ(X 4) , Ρ(X≥ ≤ 6),  Ρ (4 ≤  X≤ 6 ) 
 
10. ∆ίνεται η συνεχής τυχαία µεταβλητή X µε συνάρτηση πιθανότητας   
 
                                       0,7                      για    3≤ x ≤α 
                        f(x) = {    
                                        0                       για άλλη τιµή του x. 
1. Να βρεθεί το α. 
1. Να βρεθεί η µέση τιµή της µεταβλητής X, η διακύµανση . 
2. Να βρεθούν οι πιθανότητες Ρ(X 3,5) , Ρ(X≥ ≤ 4),  Ρ (3≤  X≤ 4 ) 
 



Ασκήσεις 6ου Κεφαλαίου 
 
1. Το 8% των προϊόντων, το οποίο έχει προσδιορισθεί από µετρήσεις δειγµάτων, είναι 
µικρότερου βάρους του κανονικού όπως αυτό έχει τεθεί στις προδιαγραφές του 
προϊόντος. Παίρνουµε τυχαίως 7 προϊόντα. Να βρεθεί η πιθανότητα να είναι µικρότερου 
βάρους : 
1. ∆ύο από αυτά 
2.  Τουλάχιστον τρία από αυτά. 
3.  Το πολύ ένα από αυτά. 
4.  Να βρεθεί η µέση τιµή, η διακύµανση και η τυπική απόκλιση της τυχαίας µεταβλητής 

που εκφράζει τον αριθµό των προϊόντων που έχουν µικρότερο βάρος του κανονικού.  
 
2. Το 9% των προϊόντων σε µια σειρά παραγωγής έχει προσδιορισθεί από µετρήσεις 
δειγµάτων ότι είναι κακής σύνθεσης, σε σχέση µε τις προδιαγραφές του προϊόντος. 
Παίρνουµε τυχαίως 5 προϊόντα. Να βρεθεί η πιθανότητα να είναι κακής σύνθεσης : 
1.  Ένα  από αυτά 
2.  Τουλάχιστον δύο από αυτά. 
3.  Το πολύ τρία από αυτά. 
4.  Περισσότερα από τρία  
5.  Να βρεθεί η µέση τιµή, η διακύµανση και η τυπική απόκλιση της τυχαίας µεταβλητής 

που εκφράζει τον αριθµό των προϊόντων που έχουν κακή σύνθεση.  
 
3. Ένα προϊόν προσφέρεται στην αγορά στην συσκευασία των έξη. Παίρνουµε 500 
συσκευασίες τυχαίως και εντοπίζουµε τον αριθµό των ελαττωµατικών ως εξής: 
_____________________________________________________ 
 
    Αριθµός συσκευασιών                 Αριθµός ελαττωµατικών 
_____________________________________________________ 
 
                  65                                                      0 
                 145                                                     1 
                 160                                                     2 
                   90                                                     3 
                   25                                                      4                                                   

10 5 
  5                                                      6 

 
Αν επιλέξουµε στην τύχη µια συσκευασία από τις 500 ποια η πιθανότητα : 
 
1.  Να βρεθεί στην συσκευασία ένα ελαττωµατικό προϊόν  
2.  Να βρεθούν στην συσκευασία δύο ελαττωµατικά προϊόντα. 
3.  Να βρεθούν στην συσκευασία λιγότερα από δύο ελαττωµατικά προϊόντα. 
4.  Να βρεθούν στην συσκευασία τουλάχιστον τρία ελαττωµατικά προϊόντα. 
5.  Να βρεθούν στην συσκευασία το πολύ τρία ελαττωµατικά προϊόντα. 



(προσαρµόζουµε στην εµπειρική κατανοµή συχνοτήτων µια διωνυµική κατανοµή) 
 
4. Η πρώτη ύλη για την παρασκευή  ενός προϊόντος συσκευάζεται σε µαζική παραγωγή 
µε ποσοστό ελαττωµατικών συσκευασιών 2%. Αν για την παρασκευή ενός προϊόντος 
χρειαζόµαστε σε ποσότητα 5 τέτοιες συσκευασίες, πόσες ελαττωµατικές συσκευασίες 
της πρώτης ύλης θα υπάρχουν σε 200 προϊόντα; 
 
5. Ο αριθµός των πελατών που φθάνουν σε ένα πολυκατάστηµα ακολουθεί την 
κατανοµή Poisson µε µέσο αριθµό πελατών 2 στα 10 δευτερόλεπτα. Να βρεθεί η 
πιθανότητα: 
1.Να φθάσουν µέσα στα 10 δευτερόλεπτα  3 πελάτες στο πολυκατάστηµα. 
2.Να φθάσουν µέσα στα 10 δευτερόλεπτα το πολύ 2 πελάτες στο πολυκατάστηµα. 
3 Να φθάσουν µέσα στα 10 δευτερόλεπτα το πολύ 3 πελάτες στο πολυκατάστηµα 
4Να φθάσουν µέσα στα 10 δευτερόλεπτα τουλάχιστον 3 πελάτες στο πολυκατάστηµα 
 
6. Ο αριθµός των ασθενών που φθάνουν σε ένα Νοσοκοµείο ακολουθεί την κατανοµή 
Poisson µε µέσο αριθµό ασθενών 1 στο λεπτό . Να βρεθεί η πιθανότητα: 
1.Να φθάσουν µέσα στο λεπτό 5 ασθενείς στο Νοσοκοµείο. 
2.Να φθάσουν µέσα. στο λεπτό το πολύ 3 ασθενείς στο Νοσοκοµείο. 
3.Να φθάσουν µέσα στο λεπτό τουλάχιστον 3 ασθενείς στο Νοσοκοµείο. 
4.Να φθάσουν µέσα στο λεπτό περισσότεροι από 2 ασθενείς στο Νοσοκοµείο. 
 
7. Ο αριθµός των προϊόντων που ζητούνται από τα ράφια ενός πολυκαταστήµατος 
ακολουθεί την κατανοµή Poisson µε µέσο αριθµό ζήτησης  5 προϊόντα την ώρα. 
Να βρεθεί η πιθανότητα: 
1.Να ζητηθούν µέσα στην ώρα  2 προϊόντα . 
2.Να ζητηθούν µέσα στην ώρα  το πολύ 3 προϊόντα 
3.Να ζητηθούν µέσα στην ώρα  τουλάχιστον 2 προϊόντα 
 
8. Η πιθανότητα να έχουµε κακής ποιότητας προϊόν σε µια µαζική παραγωγή, όπως 
προέκυψε µέσα από µια σειρά δειγµατοληπτικών ελέγχων, είναι 0,08. ∆οκιµάζουµε 
τυχαία να βρούµε ένα κακής ποιότητας προϊόν. Ποια είναι η πιθανότητα να πετύχουµε το 
κακής ποιότητας προϊόν την τρίτη δοκιµή ( φορά ).  
 
9. Ρωτήθηκε ένα δείγµα 10 γεωργών µιας περιοχής αν χρησιµοποιούν το φυτοφάρµακο 
Α ή το φυτοφάρµακο Β σε µια καλλιέργειά τους. Τα φυτοφάρµακα αυτά είναι και τα 
µοναδικά που κυκλοφορούν στην περιοχή για το είδος της καλλιέργειας. Από έρευνες 
που έγιναν σε δείγµατα των γεωργών της περιοχής γνωρίζουµε ότι το 55% χρησιµοποιεί 
το φυτοφάρµακο Α και το 45% το φυτοφάρµακο Β. Ποια η πιθανότητα να έχουν 
απαντήσει 5 γεωργοί ότι χρησιµοποιούν το φυτοφάρµακο Β όταν ρωτηθεί και ο 7ος 
γεωργός; 
 



10. Η κατανοµή επιδοµάτων των 100 εργαζοµένων σε δηµόσια υπηρεσία ακολουθεί την 
κανονική κατανοµή µε µέσο επίδοµα 50.000 δραχµές και τυπική απόκλιση 5.000 
δραχµές. 
Να βρεθεί ο αριθµός των εργαζοµένων που παίρνουν επίδοµα: 
1.  Μικρότερο ή ίσο των 35.000 δραχµών. 
2.  Ανάµεσα στις  30.000 δρχ και  60.000 δρχ. 
3.  Μεγαλύτερο ή ίσο των 65.000 δραχµών. 
 
11. Η κατανοµή υπερωριών ανά εβδοµάδα των 250 εργαζοµένων σε εµπορική 
επιχείρηση ακολουθεί την κανονική κατανοµή µε µέσο όρο υπερωριών 20   και τυπική 
απόκλιση 4 . 
Να βρεθεί ο αριθµός των εργαζοµένων που κάνουν υπερωρίες : 
1. Μικρότερες ή ίσες των 15. 
2. Ανάµεσα στις  18 και στις 25. 
3.  Μεγαλύτερες ή ίσες των 13. 
 
12. Ένας κτηνοτρόφος έχει ετήσια παραγωγή γάλακτος (ανά αιγοπρόβατο) τέτοιες 
ποσότητες ( σε κιλά ) που ακολουθούν την κανονική κατανοµή µε µέση τιµή 800 κιλά 
και τυπική απόκλιση 150 κιλά. 
1.Να βρεθεί η πιθανότητα η ετήσια ποσότητα του γάλακτος ανά αιγοπρόβατο να 
βρίσκεται µεταξύ των 750 κιλών και των 950 κιλών. 
2. Αν υποθέσουµε ότι έχει ο κτηνοτρόφος 100 αιγοπρόβατα πόσα εξ’ αυτών παράγουν 
ετησίως γάλα µεταξύ των 750 κιλών και των 950 κιλών.   
3. Πόσα αιγοπρόβατα παράγουν ετησίως γάλα  από 990 κιλά και πάνω.  
4. Πόσα αιγοπρόβατα παράγουν ετησίως γάλα µέχρι και  900 κιλά.  
5. Κάτω από ποια κιλά βρίσκεται το 30% της ετήσιας παραγωγής; 
6. Πάνω από ποια κιλά βρίσκεται το 20% της ετήσιας παραγωγής; 
  
13. Η κατανοµή µισθών των 300 εργαζοµένων σε επιχείρηση ακολουθεί την κανονική 
κατανοµή µε µέσο µισθό 250.000 δραχµές και τυπική απόκλιση 50.000 δραχµές. 
Να βρεθεί ο αριθµός των εργαζοµένων που παίρνουν µισθό: 
1. Μικρότερο ή ίσο των 350.000 δραχµών. 
2. Ανάµεσα στις  280.000 δρχ και  στις 360.000 δρχ. 
3. Μεγαλύτερο ή ίσο των 310.000 δραχµών. 
 
14. Ένα εργοστάσιο κατασκευάζει ελατήρια µε µήκος X που ακολουθεί την κανονική 
κατανοµή και έχει µέση τιµή 15 εκατοστά και τυπική απόκλιση 3 χιλιοστά. Αν οι 
προδιαγραφές του προϊόντος επιτρέπουν µια ανοχή στο µήκος του ελατηρίου από 14,4 
εκατοστά έως και 15,6 εκατοστά να βρεθεί το ποσοστό των ελαττωµατικών ελατηρίων. 
Αν οι προδιαγραφές του προϊόντος επιτρέπουν µια ανοχή στο µήκος του ελατηρίου από 
14,6 εκατ. έως και 15,3 εκατ. να βρεθεί το ποσοστό των ελαττωµατικών ελατηρίων. 
 
15. Να βρεθεί η πιθανότητα σε ένα δείγµα 35 προϊόντων κονσερβοποιίας ροδάκινων να 
υπάρχουν 6 κονσέρβες µικρότερου βάρους του κανονικού, όπως αυτό αναγράφεται επί 



του προϊόντος, αν η πιθανότητα εµφάνισης κονσερβών µε µικρότερο βάρος στο σύνολο 
των προϊόντων είναι  0,22. 
Να εξεταστεί αν µπορεί να χρησιµοποιηθεί η κανονική κατανοµή για να βρεθεί η 
ζητούµενη πιθανότητα και στην περίπτωση αυτή τι σφάλµα προσέγγισης θα έχουµε; 
 
16. Να βρεθεί η πιθανότητα σε ένα δείγµα 40 συσκευασµένων προϊόντων λιπάσµατος να 
υπάρχουν 8 προϊόντα µε διαφορετική ποσοστιαία σύσταση όπως αυτή αναγράφεται επί 
του προϊόντος, αν η πιθανότητα εµφάνισης λιπασµάτων µε διαφορετική ποσοστιαία  
σύσταση στο σύνολο των προϊόντων είναι  0,32. 
1. Να εξεταστεί αν µπορεί να χρησιµοποιηθεί η κανονική κατανοµή για να βρεθεί η 
ζητούµενη πιθανότητα και στην περίπτωση αυτή τι σφάλµα προσέγγισης θα έχουµε; 
2. Ποια η πιθανότητα να έχουµε το πολύ 2 προϊόντα λιπάσµατος µε διαφορετική 
ποσοστιαία  σύσταση;  
 
17. Ο αριθµός των αγροτών που φθάνουν στην Αγροτική Τράπεζα για δουλειές τους 
ακολουθεί την κατανοµή Poisson µε µέσο όρο 5 αγρότες ανά µισή ώρα. Αν κατά µέσο 
όρο χρειάζονται 15 λεπτά για να εξυπηρετηθεί ο κάθε αγρότης και ο χρόνος 
εξυπηρέτησης ακολουθεί  εκθετική κατανοµή, να βρεθεί η πιθανότητα : 
1. Να φθάσουν µέσα σε µισή ώρα 8 αγρότες στην Αγροτική Τράπεζα. 
2.Ένας γεωργός να εξυπηρετηθεί σε λιγότερο από 13 λεπτά. 
3.Ένας γεωργός να εξυπηρετηθεί µεταξύ 13 και 15 λεπτών. 
4.Ένας γεωργός να εξυπηρετηθεί σε περισσότερο από 15 λεπτά. 
 
18. Ο αριθµός των αεροπλάνων που φθάνουν σε ένα αεροδρόµιο ακολουθεί την 
κατανοµή Poisson. Αν ο µέσος όρος των αφίξεων είναι 20 αεροπλάνα µόνο την ηµέρα 
(12 ώρες ), ποια η πιθανότητα αν έφθασε τώρα ένα αεροπλάνο το επόµενο αεροπλάνο να 
φθάσει µετά από µία ώρα ή προτού συµπληρωθούν δύο ώρες ή µεταξύ της µιας ώρας και 
των δύο ωρών; 
 
19.  Ένα γεωργικό µηχάνηµα παρουσιάζει 2 βλάβες το χρόνο. 
1. Ποια η πιθανότητα να εµφανίσει βλάβη προτού περάσει µήνας;  
2. Ποια η πιθανότητα να εµφανίσει βλάβη µεταξύ του 3 και του 4 µήνα;   
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